Corrigé type de I’examen de Mathématiques et Statistique
Promotion : 1"°année ingénieur agronomie

Exercice 1 (06 pts)

Les développements limités au voisinage de 0 a ’ordre 3 des fonctions données :

1
® sing =z — -3+ w3e1(x) avec limei(z)=0 1pt
6 z—0
1 1
@ e®=1+z+ -2 +-23+232(z) avec limex(z)=0 1pt
2 6 z—0

Le calcul des limites :

3 (é —gl(x)) 1

1
® v —sing x— (m— 6w3+x351(x)>
lim i

20 23 9113%) z3 B 9113%) z3 6 2pts
15, 14 4 2 }Jrl + zeo(x)
@ - —x—l ' 1+:17+§x +617 +aceq(z)—z—1 g TE” TE2T 1
Ji, = Jy = s vt B
Exercice 2 (06 pts)
La loi de probabilité d’une variable aléatoire X est donnée par le tableau ci-dessous :
Ty 0 1 2 3
P(X=x;)|01)03]|0,4
4
La valeur du réel a: ZP(X =x;)=1<0,14+0,3+0,4+a=1<0,84a=1=a=0,2 1pt
i=1
Le calcul de P(X <2) et P(X > 1) :
P(X<2)=P(X=0+P(X=1)+P(X=2)=0,8 1pt
P(X>1)=P(X=2)+P(X=3)=0,6 1pt
Le calcul de E(X)eto(X):
ZmP ) =0x0,141x0,3+2x0,4+3x0,2=1,7 1,5pt
2 2 _ (132 2 2 2 _
Za: P(X —(B(X))?2=(1)2%0,3+(2)?x0,4+(3)2x0,2—(1,7)2=0,81 1pt
Alors, 0(X) =+/V(z) =+/0,81=0,9 0,5pt
Exercice 3 (08 pts)
Soit f la fonction définie sur R par : f(z) = (2z+3)e™ "
Calculons la limite de f en 400 : lim f(z)= lim (2x+3)e”*=0. 1pt
T——+00 T—+00
On déduit que la droite d’équation y =0 est asymptote a la courbe (C). 0,5pt
La fonction dérivée de f: Vx e R: f/(z) =2e % — (22 +3)e * = (—2x—1)e™* 1pt
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1
@ Résolution de I'inéquation f'(z) >0: ona f'(z) >0& (—2x—1)e *>0& 1z € ] —00, —2] 1pt

@ Le signe de f'(x) sur R :

1
. f’(m)EO@xE}—oo,—Q} 0,5pt
i 1
e fllx)<0&z€ —5,4—00 0,5pt
© Le tableau de variation de f : 1pt
95 —00 L +o00
2
f'(x) + 0 -
2/e
) 0
©) Le développement limité au voisinage de 0 & ’ordre 2 de = +— e™*: 1pt
1
e r=1—x+ 5.’[32 +x2¢1(x) avec iiﬁmoel(a:) =0.
@ Cherchons le développement limité au voisinage de 0 a ’ordre 2 de la fonction f : 1pt
On a

1
fl@)=02z+1)e *=2z4+3)(1—z+ ixz +22e(x))
1
=3—x— §$2 + 22 (x + 221 () + 3e1(x))
1
=3—x— §x2 +22e(x)
avee lim <(z) = lim = (2 + 201 (x) + 321 (z)) = 0.

© L’équation de la tangente (A) : y=—x+3 0,5pt

Une séance de consultation est programmeée le 30/01/2024, Salle 4 du Pav Al a 13h 30"
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